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المستوى:الثالثة علوم تجريبية 
اختبار الفصل الثاني في مادة الرياضيات 
التمرين 1 
3X‏ 


لتكن الدالة ۴ر المعرفة على] 00+ ;1-[ كما يلي: -2 - 00 ر 


2+1 
و ليكن (م6) تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0,1,7) 
(الشكل في الوثيقة المرفقة) 


1= ملا 
بلا 3 
un +1‏ 


1) مثل على محور الفواصل الحدود U2 U1 ‘Uo‏ و ولة ( دون حسابها موضحا خطوط 
الانشاء) , 


Un+1 7 


2) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,.) و تقاربها. 


3 برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي 7 .2 > وا 
4) ادرس اتجاه تغير المتتالية (,,/1) » ثم استنتج أنها متقاربة » و عين نهايتها. 


1) نعتبر المتتالية (, «) المعرفة على ١‏ كما يلي :ك 1 v=‏ 


. برهن أن (, ر) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول‎ )١ 


ب) اكتب عبارة , بربدلالة مء ثم استنتج عبارة ,» بدلالة م 


3) احسب بدلالة ,م المجموع ,؟ حيث: ع ... + 


un=—2 ' 


التمرين 2 

1 لتكن الدالة بم المعرفة على ] +٠١‏ ;1[ كما يلي: 

=x - 2x - 4 1:)2- 1(‏ ) و 

و ليكن (ي)) تمثيلها البياني كما هو مبين ي الشكل المقابل . 
1) بقراءة بيانية : عين حلول المعادلة 0 = (») ع 

2 احسب ( 2 ) م » ثم بين ان المعادلة 0 = (۸) 8 


تقبل حلا وحيدا ۾ حيث 2.88 > 0 >2.87 


3) استنتج اشارة ()م حسب قيم × . 


5 258 تاك 4 


1) لتكن الدالة ر المعرفة على] 60+ ;1[ كما يلي: = + لخت لوسر = ون 
و (م6) تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى ا ([0,1) 
1 أ) احسب النهايات عند حدود مجموعة التعريف » فسر النتائج هندسيا. 
)١ 2‏ بين أن المستقيم (4) ذي المعادلة 3 × = ر مقارب مائل للمنحنى (م6). 
ب) ادرس وضعية المنحنى (م6)بالنسبة للمستقيم (۸) . 
3 ) بين انه من اجل كل ×من ]+ ;1[ فإن : ب = f )x(‏ 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
4 ارسم (7) و (م6).( نأخذ (0)/ ) 
5) لتكن الدالة م المعرفة على] 00+ ;1[ كما يلي : 


h(x) = ب‎ + 3x + 2[In(x —- 1)] + 5ln(x —1) 


- بين ان الدالة م دالة اصلية للدالة ۶ . 


د الوقيقة الو فة 


2) التخمين حول اتجاه تغير المتتالية (,,)) و تقاربها. 


من أن المتثالية (,/1) متزايدة و متقاربة نمو العدد 2 . 


3 البرهان بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي ۸ .2 > ا 
نسمي (2)01 الخاصية 2 > رلا 


و منه : 2 > ر٠‏ أي (,0) صحيحة من أجل 0= 7. 
زز صية 4ھ“ عا صت د کب a‏ 
) نفرض صبحة (,7) و نبرهن على صحة (,,,7) أي نفرض أن 2 > ,» و نبرهن أن 


8 
٤ ۰‏ 1 1 ء 3 
ئا : 2 > ,| و منه 143+ نم أى ‏ < ای 4-1 
پا ٠‏ ل 0 و . n‏ ف يي 
u, +1 "ut 3 >*‏ 


ومنه: 43-1 -3 وبالتال : 2> ب , إذن : (,م) صحيحة . 
1 


ومنه حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإن 2 > ا 


4) اتجاه تغير المتتالية (, ») » ثم استنتاج أنها متقاربة » و نهايتها. 


ارا ء۰ اأرهاء الأ ٠‏ 09 آم ٠‏ 
لدينا من البرهان بالتراجع 42 ,)ا أي : 


و منه0 ح Un+1 - Un‏ ومنه المتتالية (Un)‏ متزايدة . 
- بما أن المتتالية (,,:) محدودة من الأعلى بالعدد 2 و متزايدة فإنها متقاربة. 


1 
4=, ; Vo=1 


ب) عبارة ,,«ربدلالة مء ثم استنتج عبارة ,ن بدلالة 7 . 


O"‏ - حبرم[ 


2 2 


و کے“ 1 
”+1 1-7 `" 


lim u,=2 


م لدجئر 


3) حساب بدلالة م المجموع ,, ى حيث: 


0 


1 ) بقراءة بيانية للمنحني نجد المعادلة0 =( ») م تقبل حلين متمايزين 
2( لدينا: 0= (2) م 


8 (2)=0: 

* بما أن بم مستمرة و متزايدة تماما على المجال [2.87:2.88] و > 
(2.87).g )2.88(‏ 8 

وحسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0 -(+) ع تقبل حلا وحيدا بى في 
المجال |2.87:2.88[ 

3) إشارة (+) مم حسب قيم × ملخصة في الجدول التالي: 


و مه د(ع) im f‏ ومنه المستقيم الذي معادلته 1- × مقارب ل: (,0©) 


3 


عبد ره) inf‏ 

2-أ) بما أن 3([=0- »)-(») ] :ا فإن المستقيم الذي معادلته 3- ×= ر هو 
مستقيم مقارب ش 

مائل للمتحني (0) يجوان (هد) 

ب) لدراسة وضعية ( ,0) بالنسبة إلى المستقيم المقارب المائل ندرس إشارة الفرق 
ر-(») م و الملخصة في الجدول التالي 


(,0) يقع فوق 
)4( 


3-) مهما كان |ه+:1[ e‏ × لدينا: للقي راض 
(1-( 
N o‏ 
أي أن: #متزيدة تماما على کل من المجالين ]1:2[ و +o]‏ بيه ]| ومتناقصة تماما 
على [2:4] 
جدول التغيرات 


4) رسم (7) و (م6). 


( 
نبين ان الدالة +7 دالة اصلية للدالة ۶ . 


h'(x) =f(x) 


